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@ Aire d'un triangle
A

e Uaire d'ene '!'_riu.n.g!: st :'Falq

d la eoltid du predult da {a base
par la Rauteur correspondants.
[AH] est lo hontewr tssue de A
sur [BC].

Aire(ABC)
Sait b = BC ot h = AH

=%IEC:AH

Ain-%xﬁxh

@ Aire d'un parallélogramme

Y

@ Aire d'un rectangle
A

h

L
B T c

w [‘oire d'un Pu.ru.ﬂi[u_grwu. et

égale au produit da la base par
la houbewr carrespondante.

Aire{ABCD) = BC x AH
Sk b = BC at h = AH
Aire = B x h

L'gire d'un ractangle ast dgala
. Fr\ndl..u.'t de sz Iunjulur por
so largeur,

Aire(ABCD) = L x|
Seit L la loagueur of 1 la largeur
Aireg = L =

|® Alre d'un carré
A D
|

=

-
A : C

L'aire d'un carré est dgele
eu carré de lo mesare den oSt

Aire(ABCD) =

Bi 0 esf la mesture du edbd.

@ Aire d'un I:snn_ga

W

L'aire d'un losange et dgale
& [z moitié du produit de ses

deux diagonales,

d; wd
Aire{ABCD) = —I—;—’
ol dI m AT of d, = ED

@ Aire d'un Erapéze

b3
L=

e

L'aire d'un trapize est dgals
oo demi-produtf de la somme
des bases par la hautewr,

B +5) % h
Aire({ABCD) = %

eli B &t b sont les bases
e h lz hauteur.

L'aire d'un anys'nm rigulier est
fgale & la meitlé du produll du
pirimibre par Uapothims.

Pza
2

b P oest le périmitre

Aire =

el a lapethdme.

. Aire d'un cerecle

| @

o Laire d'un carcle et dgale au

produit de W per lo corrd du rayon.

Aire = mR?
o B oest o ragon du cercle.
{m = 3,14)

Aire d'un secteur i:r_n:u[n'.l.re

@ Au'e d un Fafygame queimﬂ,que

® Pour calculer (faire d'un polygone quelcongue,
o o décompose ea briangles, on calouls ('airs
de chaqus friangle puis on addifionne les airet.

* Lgire d'un sectewr d'angle & {en degrés)

r T o€ ¥
wst lg‘ﬂ.!ﬂ a hfrm:h.ﬂn ﬁ de 'aire du
cercle correspondent,

o« 7
Aire = 380 = nR

oi B et la rayon du cerele.

B |

Aire du Falygnna =
Somme des aires des Eriangles
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4 ( GEOMETRIE ANALYTIQUE DANS LE PLAM] -+
i ] —— 7
Distance entre dewx Fnin.f.s
@
Alx, . y,) o Soiemt Alx, , y,) of Bx,, y,) ‘
deux paints du plan. AB = J{x,—xi:l:'l-{'ya—yg}z _
/ﬂfx,.y,,} * La distance AB a5l donnée por ;
[ x
@ Miliew d'un sesmenf |
¥ '
Alxy o yad Bz, . yu) 4 5 Mlxy g yu) et ls milisu de [AB] Kyt Xy Ya + Ya |
alers ; Xy = ) LR I B T
|
0 Tx !
@ Vecteur et coordonndes
¥4 Bix, . 4yl o Les coordenndes du vecleur i = AH
s sont : AB f—'fg'x‘. i HE'HA.:I
E{xa = X4 « Y- HJ.}
o ‘x
@ Colinéarité de deux vecteurs s P
i * Los vectews ulxy ;g ) ot ¥ixg, gy}
J..-—-*" _____,""..-"" sond eolingqires i ol seulemant i ; xiH?_xiHI:u
| @ Equ:;tinn. d'une droite |
¥ () o Urne droile non wverlicales admef wne _r,|=u.x+b
équation de fa forme : o coefficient dicecheur
- y=ax+b {(a eR) & : ordonnés & !'D.I'iﬂr'.ﬂ.ﬂ
o] ¥
@ Pente {'cﬂeﬁ‘mient directeuwr )
¥ (x5 rsl':rl-' _ ) * la coafficient directeur d'une droite {d} -y
passant por daux points Afx, , y,] a4 = 2 -
. el B{x,, 52} avas Xy ® X, esf i
. . Xa  Ya 1
853D Clxe . ye) * I..u poinis A 8 .If C zont alignés i 4 2| w0
Al ya) st el sealoment 5 :
xe Yo 1
: : = = i
. Prad::;t sealairs - . Sioulxg s yyd et vixg ;y,)
L{; -Si.flitl:ngjam!itulivuhﬂ: Al = X Xy + Yy Ys |
. i . u-v = 4]l NI¥0 coes 8 s N T |
L H |
!@ Distance d'un point & wne droife
L 'Hfhrﬁg} a Seit {d) cax + by +e=0a |u:n+bya+|:|
b 4] M{x; . yy) un point du plan. d{M,d) =
—"'/h-_/_,’ - o Lo disforce da M & (d) ezt : a’ + b
B i :
| !. Intersection de dewx droites et by T )|
| ] i 1
w2 7 o La point d'intersection. T des droites {d,) | {di) -'{ R
ef [d;) est la solufion du systéme formi '
I Hzp,9) par laurs dgquations. Risoudra o systéms pour chtenir I{x, ,y,)
| (4,) |
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- ( TRANSFORMATIONS DU PLAN

)+

-
@ Symétrie centrale :
# la lymib'r'.l cantrale de candre U SUiAJ = A
anvoia fout poink A sur ba point A’ OA = - OA
tal qua 2 soit da mitieu de [AA"]. (A" wit b SHPTI-IIEI"iqLLI- de A
* DA = 0A o A, 0, A" soni clignis. par rappert & 0)
(2) Symétrie axiale
b (d) * la symiteis axiale d'axe {d) sawois S (A} = A’
A i A !ﬂutpwhtﬂ:whpﬂntﬁihiqul . :
L (d} soit I midiatrics ds [AA']. d(4, (d}) = (4", (d))
E o AA" L [d) & (d) coupe [AA'] {d) est ln méidiatrice do [AA"]
H an fon milieo.
@ Translation
AT & Lo bronasbefion qei 'lru.nsfnrm Aan A i
y ’_,f st diflnie par e vecteur T AR t‘-"fﬁl} il
__.-*"J # Tout point M est snvogd aur M dal qus H = o
n "f’ W = l_.l':
@ Rotation A"

* La rotabion de centre O of d'ongle o
envoie A sur A" tel que OA = DA’

Rio.ay (A) = A

A [ 13 m’ L - {ii‘-= oA
® Lo suns positif ast la sens imverze AQA' = =
0 des aiguilles d'uns montre.
@ P * [ "homaothitia de cantra O of de r t k HWIH fl'” -:-A‘
A : mvbhﬂawﬂ'hdquﬂ,ﬂ.d':::wnﬂgnﬁ ﬁ?'km
nb___:.-:--"‘ - OA" = || » OA

Sk = 0, A et A sont de
part st d'autrs da 0.

Enm.]unsiirlnn da symdtries exiales

{d,) ", ’/{dz.} o Lo composds e deux symibriss axiales
s g d'axes sdcants (d;] of (do) est une
?,:’515‘* rotatisn de canira O (point dintersaction)

’_J \\_“ M3 d.rn'.n._?h 2a.

Stan * Y4y = Rio.za)
foa = angle safre {d,) of [d;))

Camposition de dewx franslations « Lo composie de o transtafion de vecleur &
'E_.___.-"' -_____E_____p- at cells da vactewr U asd [o trassiotion

L}
™"

Ei
EL
+

€L

de vectaur W + V.
Composée de deux symiiries centrales j, composie da deux symitriss esnérolus
da ceatres O af 0 ast [o translabion

SG-“SD;" Eﬁl

L B e -0 de vecteur OO,
@ Inversion par rapport & un cercle Iregg gy (A) = A
A ' '
‘m‘_‘_h“ * | 'inversion da canire [} ot da puissanca k 0A = QA" = &
(h # O) ewois A (A # O) sur A" tal gus 5"*;”- *:H‘*;G“f““
A A= QA" = k o O, A, A" soni alignis, i :

s-i.i:{ﬂ,if_rlmld.lln-nr{

it daules de O

Fropri¢éés générales

* Las symibeias, branalnfions, rotafions st homosthdbies sont des laemibriss A plan
consarvent liz distances, (s angles, (esr aires st I'd-i.gnlmni.

= L'image dune dreedfe esb wne degite, Cimage dan n,_gm.-nl. wif o usml de mdme
fomguncr, l'l'-rnngl d'un cercle wat un cercls (ou wan droits dans b car d'uns homodhidin
e Lmwarsion Pﬂ.rﬂuuh,iﬂ:l}

r alles

+ Conservanf : [onguewrs, angles,
miras, alignemant.

+ Imam d'uns droide  droile,

* fmoge d'un cercle : oarcle {ou
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+ ( LE CERCLE ET SES PROPRIETES ) +

Définitions

+ Le cercle de centre O et de rayon R
esi U'ensemble des points du plan Me (OR] = OM=R
zifués & la distance B de O.

o IﬂAI ki r‘u.yun. dl.l C'Brf.'-!i. 151 IB':? a5t un dl.ﬂ'.l'l"lﬂrl

-]
nI:ll-

& [BC] est une corde du cercle, alors O est le milieu da [BC]
* le diamétre est lo plus grande corde et BC = 2R
du cercle,

@ Ang!e au centre

e Lo masure dun aagle au centre et —
égale & [z mesure de Uore qu'd infercepte. LADB = mes(arc ABJ'

<

@ Ang!e treserif "

) + La mesure d'un angle inscrif est dgale
& lo moitié de lo mesure de !"arc L BAC = .l mesfare E._C“.}
qutl interceple, 2
c

@ ﬁ.n_g!la tnserit Aat angle au centre

« 5i A, B, C zont sur un méma cercle,

alors I’a.ng!n au centre intercepiant ZAOB = 2 LACB

£
A s méme arc qu'un angle inscrit : : g
0 est la dochle da cefwi-ci. EMEE“ infercepiant Vare ﬂB_}

@ .-ﬂ-ngfe. tnserit -;::ans un demi-cercls
« Tout angle inscrit qui infercepte Si [AB] est un diamitre
un diemétre est droif, et C e (0}, alors
B LACB = 90"

D

A

(o]
@ Tangente @ un cercle o
Lira tangente & un cerele est perpendu:ulm.u
au rayon au peint de tangence. (d} est tungente aw cercle (0)

Réciproquement, foute droite perpendiculnire
& un ragen e poind de confact est tanqente en A il 0A L {d'}

au cercle.

(4}

}@
- -

@ Pmpn&és dis eandas s la médiatrice d'une corde passe par le centrs.

s« 5 deux corder zonf 4 [a mims distanca 1) (MN) midiatrice de [BC] = O & (MN)
du centre, alors elles sont ig'a.[es. 2) 5 {0, B0) = J{0,DE) = BC = DE

* 5i deux cordes sont égales, alors elles sont :
S ey 3) S BC=DE = d(0.BC) = d{0.DE)

Puissance d'un point par rapport a un cercle T
A B« Scient (PAB) ot (PCD) deux sécantes Cas partioulier + % P sk inbbvisur au corcls
p isues dun poind P oexbéricur au cercle (0), awec una sécants (PAB) et wne cords [C0]
Alars ; passant par F alors -
c i) PA » PB = PC » PD

@ Longueur d'un arc et aire d'un secteur
A Longuewr de ["are AB Aire du seclear ADB
s Soit ZACB = & {en -c[egré:}.

LEj—xi"rrR Azixnﬂl

Q
L--J

Lak

oh

L]
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+ ( TRIANGLES ET CONGRUENCE ) 4

@ Cntera de congruence ( I!IE}

VANJAN

5 les trols cotis d'en iriu.ngf:
sont respectiverment dgaux 4
ceux d'un autre !rl'.a.ngia,
alors las deux briangles sont
congruents.

AB= AR, AC=AC o BC=8"C

= AABC = AABRC

@ Critére de congruence fCAC}

JANPAN

Si deux cilés = Uangle compris
entre ces cilés d'un triangle
sont respectivement égaex &
cewe d'un autre triangle,

alors les dews Eriangles soni
congruents.

@ Critére de congruence {'Afﬁ]

VANWAN

5i deux angles et le citd compris
entre ces angles d'ua triangle
sont respectivernant égaux
ceun d'un aubre triangle,

alors les dewx briangles sont
congruents.

AB=AB, AC=AC o B=F
= AABC = AA'BC
A=A, B=F e AB=AW
= AABC = AABTC

@ smnmde (AAA)

O A

Si les trois angles d'un triangle
sonf respechivement égaux 4
caux o'un autre l‘r:'a.ngla,

alars les deux triangles sont

sembilables.

= AABC ~ AAB'C

@ Sum_lfafude {555)

PANFAN

St les dfrols cotés dun triangle
sont proportionnels & ceux d'un
autre tn'.an_gf:,

alors les deux triangles sont
semblables.

AB _ AC 8C
A'B’ Al B'C’

= AABC ~ AAB'C

=k

@ Théoréme dEA Thalés

{MN) # (BC)

5i (MN) ast parallile & (BC)
dans le triangle ABC,
alors les droites (AM) o (AN}

sont sécantes en A ef

AM AN MN
AB AC BC

(7) Réciproque du théoréme de Thalds
A

5i M e [AB], N € [AC] «t :

SiMe [AB], N e [A(]) &

AM AN L M.
M N AB AL AB T AC
alors (MM} f/ (BC) = (MN) /& (BC)
B c
Homothétie A D b
i Sy frang mothetiques | AA'B'C” est U'image de AABC
A et de centre 0 of de rappact b 4 : par U'homothétie de centre O

L o (AA'}, (BR'} ot fCC'} somi et de rappart k.

P concourantes en O of o e

g=t--- - oA’ _ 0B _ oC i

C -B,. cg —:—:-—"'h B}C’=EKBC

04 OB oc

4
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+ (mraunnnémrz DANS LE TRIANGLE RscmNGLE) ¢

r@ Rappnrts trigonométriques ftriung[e rectangie] )
A
* ABC ast un friangle rectangle en B smA=£' .:HA=EJ b B
& s L - 1 l‘hypntin.un. c ¢ b
* g ast le cibi spposé a angle A.
-basthnﬁtinppaiﬁl'mgkc 5"“':=£* cos C= =, tan € = 2
B B [ P 4 - c [ a
@ Relation fondamentale
A , 3 Ty oo
« Dans un briangle rectangle, i A+ cos" A=
a I - r L 2 ? p—
. c le carré de {Fl.ypafmtusa ast égal sin* C + cos* C =1
i la somme des corrés 0 A n
des deux aubres cibes. fan A = et ; fan C = =
B = c cos A cos C
@ Angles remarquables
Pawr 307, &0° et 90° I Pour 457, 45" o 907
® Valewrs exactes des rappocts
trigonomébriques. A Angle | sin cog tan Angle | sin cos tan
s 43| 43 « | 47 V2
¥z |2 15| 1 2 2 !
|43 | 2 | AT ] 2
3 | 7 3 i 2 2 !
0" 1 O [nondéf, |0 1 0 |nondif.
@ Formules d'addition
sin(A+8) =sin Acos B + cos A sin B sinfA+8) =sin Acos B —ecos Asin B
#Pawtnumghsﬂa!ﬁ!t&qut eos{A+8) =cosAcos B — sin Asin B cos{A~B) =cos A cos B + sinAsin B
bes expressions sond difinies. N -
§ A+R = L taniA =Bl = .ﬂ_i
ang / {=tan A tan 8 ( J !+ tan A fan B
Formules de duplication
@ P sin 24 = 2s5in A cos A ,mﬁq:%
= Pour tout angle A tel qua cos?A = cos® A—sin A m2cost A1 ml-TsinlA 2, _ l+eos2A
les expressions sond difinies, cos” A = — om
2tan A | = 2A
tﬂﬂd?A R 2 m —:us
1=tan® A 8.8 14 cos 2A
@ Res;lfuﬂ-un d'un triangle rectangle y | ¢ =
* Si un cété st un angls aigu Si A of b osont connus 5 | Si A b a sont connug ¢
¢ gont eonnue, on peut caleulsr -
a les qutres élémanis. "a=bhbxtanA 2l e tan A
» Utiliser les rapports trigonométriques |, . _ _ b ee = 8
B 5 C el le théorime de Pythagors. cos A sin A
@ Loi des sinus (dans tout triangle}
A _ LI, SN SO
3 i . Da.n_-:‘ t::ui friangle AIBC, sin A sin B preer
les cilés sont preportionnels
ausx sinus des angles opposéa. oft R ast le ragon du cerels circonserit
B 5 € au briangle ABC,
Loi des cosinus (dans tout triangle) ——— 4
= -+ -
o + Dans tout triangle ABC, A e s
€ b le carré dun cdti et égal & la somme b= ¥+ o = 2ac ros B
dus earrés des dewe oubres colés
moéng {e double it de ces calés f=a'+ b - 2abcos €
B = £ par be coeinue de {langle comprie.
. ’l
CHAPITRE 3 Page 1/3
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( GEOMETRIE DE BASE DANS LE PLAN )

@ Somme des angiei d’un triangle

 la somme des angles
intérieurs d'un {‘rirm_gfe
est égale 4 180*,

¢+ p+y=180°

@ Théoréme de ['isocéle

A o Si deux cétés d'un friangle sont égaux,
alors les angles opposds & ces chtés
sont #gaux.

B C

AB=AL = ZLB=4C

@ Reciprogque du théoréme de l'isocéle

* 5i deux angles d'un briangle sont dgaux,
alors les cotés opposés & ces angles
sont égaux.

LB=/4C = AB=AC

- —— — e ——

Pmprlete de l'angle extérieur

+ U ung!c extiriaur d'un fr:'c:rt_g-f& w5t B'_gql'
& la somme des deux angles intérieurs X =+ .B
nppﬂsé!.
@ Angles ::ﬂmplementalres et supplémentaires
A = Deux angles sont complémentaires a+p = 3
L/ si lewr somme est dqule & 907,
o e e e L asmaa
¢ Deux angles sont supplémentaires A v
d $i lewr gomme est dégale 4 180°, a+p =130
@ Angl!es opposés par le summat
£LAOB = £COD

s Deux angles opposés par le sommet
sont égaux.

et LAOD = ZBOC

@ E"rmtes paralléles coupées par une sécante

(s) * Angle: eorraspondants ;
/ £gaux (£1 = 25, £2 = 26, ..
* Angles alternes-internes :
égaux (L3 = £6, L4 = £5)
= Angles opposés par le sommet :
s /& fgaux (L3 m 25 L4 = SE)
? = * Angles supplémentaires :
semme = MEUT (L3 + L5 = 180°,..)

(d)

{d)

Si {d) &/ {d"}
alors boutes les propridiés
ci-contre sont valables.

Theor‘em des milieux

= S0 M et N sont les milisux da [AB] et [AC],
alors :
— MN 7 BC
- My - 5C

M milieu de [AB]
N milieu de [AC]

= MN//BC ot MN = 55
Med:ane, hauteur, bissecirice |
A | eemamidmemssassas
Medmng Hauteur A Bizsectrice i : R::ppel . }
| : Dans fout friangle, |
i iy a3 médianes, '
B t 3 hauteurs et 1
H ¢ 1 : 4 3 bissactrices.
AM - ml-ﬂ!l.ﬂ.l'lt issue de A AH : houtewr izsee de A Al : biscectrice da l"angle A il, o =
(M milie de [BC]) {AM L BC) [2BAl = £TAC) l )
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